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TAI LIEU KHOA HOC DOC QUYEN

KHOA BON SEASON 2026
STEP 1| CHAPTER O. KIEN THUC TIEN DE TOAN 12

Theme 3. Ham sé lién tuc

Xem bai giang & thi online trén ngochuyenlb.edu.vn tai l6p:
STEP1 | Nén tang Toan 12 | 8 diém

Trong Theme 1 ta c6 REMARK vé phan biét gia tri cia ham s6 y :f(x) tai x=1x, va 11_)nt: f(x) la khéc nhau. Tuy
nhién, ta cling thay cé trieong hop {1_)1:1{;1 f(x)=£(x,). Vay ta sé tim hiéu vé truong hop nay.

1. Ham sd lién tuc tai mot diém

Cho ham s6 y :f(x) xac dinh trén khoang (a; b) chtta diém x,. Ham s6 f(x) dwoc goi la lién tuc tai diém x,
néu 1_)11‘1;1 f(x) = f(x0 ) Ham so6 f(x) khéng lién tuc tai x, dwoc goi la gian doan tai diém do.

Két hop vdi su ton tai gidi han ciia ham s6 tai mot diém thi ta cé ghi nhé sau:

x> Xg x—> Xg

Ham s6 f(x) lién tuc tai x=x,< hm f(x)=1lim f(x)= f(x,).

EEJTTS  Ham s6khong lién tuc tai x =7, dirocbiéu thi dudi day
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X0 X / X0 § X0 X
Gié tri ctia ham s6 tai x, Gié tri ciaham s& tai x, ton tai. Ca gia tri ctia ham s6 va gidi
khéng ton tai. Gi6i han ctia ham s& tai x, han ctia ham s6 déu tén tai tai
khong ton tai. x, nhung khong bang nhau.
. Y x-2| [-1 khix<2 A
Vidu1l Cho ham s6 g(x):‘ |: ) J
£ =2 1 khix>?2
e Ilimg¢(x)=liml=1. 0 qbo______ o
r—2" g( ) 12" ) E
e limg(x)=lim(-1)=-1. E >
x—>2'g( ) =2 ( ) (@) : 2 =
I
Im ¢(x) = im ¢(x ong to i li i — oo oo !
lim g(x) lim g(x) = Khéng ton tai %\;_rg;g(x) 3
o B :
— Ham so g(x): gian doan tai x=2.
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1 (x>0)
Vidu2  Xéttinh lién tuc cia ham sd s(x): 0 (x: 0) tai diém x, =0.
-1 (x<0)
Loi giai
Ta thay L x)=11 x)=-1->1 x)=zl x). Do d6 khong ton tai gidi han li x).
a thdy l__r}{l)‘}s(x) ,Il_lg}s(x) —)»Hrg}s(x);txl_g}s(x) o d6 khoéng ton tai gioi han ]31_35(1)

Vay ham s6 nay gian doan tai 0.

2. Ham s6 lién tuc trén mdt khoang
¢ Hamso y:f(x) duoc goi la lién tuc trén khoang (a;b) néu nd lién tuc tai moi diém thudc khoang nay.
e Ham so y:f(x) dwoc goi la lién tuc trén doan [a;b] néu noé lién tuc trén khoang (a;b) va
lim f(x)= f(a) Lim f(x) = £(2).

Céc khai niém ham s6 lién tuc trén nira khoang nhu (a; b], [a;+oo)... dwoc dinh nghia theo cach tirong tuw.

BEILTEN Db thi cia ham 6 lién tuc trén mot khoang 1a mét “dudng lién” trén khoang d6 (Hinh 1).
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Hinh 1

Hinh 2 cho vi du vé do thi ctia mot ham s6 khong lién tuc trén khoang (a; b).
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Hinh 2
2 1 { 7!
2xnéul<x=<-— xnéu D<sx<—
Vidu1l  Chohaihams3 f(x)= 2 va g(x)= 2 v6i d@ thi twong tmg nhu hinh.
: 1 8 1 g ung
Inéu—<x<1 1 néu —<x<1
2 2
A y A
1L____ 1L____ —
1l /iUl 1 !
2 AN 17\
o) 11 £ o) 1 =
2 2
Ham s6 y = f(x) lién tuc trén (0;1) Ham s8 y = g(x) khéng lién tuc trén (0;1) E . E
o
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i Sesy o HOTE
x—1 néu x 6(0,‘1)

trén nira khoang (0;1 |.
0 néu x=1 g( ]

Vidu2  Xéttinh lién tuc ciia ham s6 f(x):{

Loi gidi
Ta co f(x):x—l voi xe(O;l). Voi x, 6(0;1) bat ki, ta co _lri_)r_xr:(x—l):xo—lzf(xo).

Vay ham s6 f(x) lién tuc trén khoang (0;1).
Hon nira, l_irf}f(x):[):f(l) nén f(x) lién tuc trén nita khoang (0;1].

e Ham s6 da thitc va cdc ham s6 y =sinx, y =cosx lién tuc trén R.
e Cachams6 y=tanx, y=cotx, y= \/; va ham phan thitc hitu ti (thwong ctaa hai da thitc) lién tuc trén
tting khoang xéc dinh cta chung.
Vidu3 Chohams8 f(x)= x_+1 Tim céc khoang trén d6 ham s6 f(x) lién tuc.
x —

Tép xac dinh ctia ham s6 1a (—oo; 1) u(1;+oo). Vay ham s6 f(x) lién tuc trén cac khoang (—oo;l)vé (1; +oo).

m Gia stt hai ham s& y:f(x) va y:g(x) lién tuc tai diém x,. Khi dé:
e Cachamso y= f(x)+g(x),y :f(x)—g(x) va y:f(x)g(x)lién tuc tai x,,.
()

8(x)

e Hamso y= lién tuc tai x; néu 3(-"50) =0.

2x*-2x
Vidu4 Chohamsd h(x)={ -1 néu x21 XétHinh Lién tyc ciia ham s6 trén tap xéc dinh ctia né
5 néu x =1
Loi gidi
TXD ciia ham so 1a R.
2 9,
e Néu x=1, thi h(x):zx 2 )
x-1

Day la ham phén thitc hiru ti c6 tap xac dinh 1a (—o0;1)(1;40) .
Vay no lién tuc trén moi khoang (—oo; 1) va (1; +oo) .

2 _ 2x(x—-1
e Neéu x=1, tacod h(l):S va lin‘llh(x):limzx e =lim x(x ):lim2x:2.

S s | =1 y—1 =1

Vi hfn}h(x)::h(l), nén ham sé da cho khong lién tuc tai x =1.

Két luin: Ham s6 da cho lién tuc trén cdc khoang (—oo;l), (1;+oo) va gian doan tai x =1.

Néu ham sé y:f(x) trén doan [u;b] va f(a)f(b)<0 y A
thi ton tai it nh&t mot diém ¢ €(a;b) sao cho f(c)=0. [ S { oo
Két qua nay duwoc minh hoa b:?mg do6 thi nhw hinh bén. ‘ILZK\ c E
:—9 f‘(a]\/ b
E . b

B
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Vidu5  Chimg minh rang phurong trinh x° + x> ~10=0 c6 it nhat mot nghiém.
Loi giai
Xétham so f(x) =1’ +x° —10. Ta cb f(O) =-10<0, f(2) =30>0 vavi f(r) 14 ham da thitc nén no lién tuc trén
[0;2]. Khi d6, phutong trinh f(x) =0 c6 it nhat mot nghiém trong khoang (0;2).
= Tinh chat nay sé ap dung cho bai todn stt dung phuong phap ham sé bién luan nghiém ctia phuong trinh,
bat phuong trinh van dung cao sau nay.

Vidu6 Hams6 y= f(x) c6 d6 thi dudi day gian doan tai diém c6 hoanh
do béng bao nhiéu?
A.0
B. —1. >
X
C. 2.
D. 1.
Vidu7 Chohamsd y= f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé. Ay
Khang dinh nao sau day la sai? : E
A.Ham s0 lién tuc tai x=—4. i_ g
B. Ham s6 gidn doan tai x =2. i \/
C. Ham s0 gian doan tai x=-1. ! T
D. Ham so lién tuc tai x=0. 4 10| 1 2 &
_____“‘IX“LH khi ¥ >1
x-1
Vidu8 Chohams8 f(x)= 1 khix =1\ Chon khang dinh dtng.
xi— khi x<1
x> -7x+6

(x) lién tuc tai x=6 vakhéng lién tuc tai x=1.
(1) lién tuc tai x=6va x=1.
x) khong lién tuc tai x=6va lién tuc tai x=1.

x) khong lien tuctai x=6va x=1.

4 2 :
Vidu Cho ham s f(x):{ . ;4x EE x;:(()). Tim t&t ca céc gia tri cia tham s6 thirc m dé ham s6 lién tuc
m— X =

tai x=07
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