0O SoMAEPRoDUTO

DE QUADRADOS

SOMA E PRODUTO Produto das Soma das

Raizes Raizes (EEEE
DEFI N|CAO E DEMONSTRACOES Positivo Positivo As duas raizes s&o positivas.
"Soma e Produto" é um método pratico para encontrarmos as
raizes de uma equagao do segundo grau. Positivo Negativo As duas raizes séo negativas.
Seja:

As raizes possuem sinais
Negativo Positivo diferentes e a de maior valor
absoluto é positiva.

ax?+bx+c=0

Temos que: As raizes possuem sinais
Negativo Negativo diferentes e a de maior valor
b absoluto é negativa.
c
X+ X, == Xy Xy ==
a Exemplo:
) 5 x2=7x+12=0
Sendo x, e x, raizes da equag&o. o )
Possiveis pares de raizes:
Demonstragao: + lel2
Seja: + 2eb6
ax2+bx+c=0 + 3e4
. - br¥b’-4-ac ©o(De12)
1 23 + (-2)e(-6)
y _b-+b’-4.a-c © (9e(4)

: 2a Como o produto das raizes e a soma delas resultam em
numeros positivos reduzimos nossas hipoteses, apenas para o0s
itens destacados em negrito.

“ix _—b+x/b2—4~a~c+—b—x/b2—4~a~c_ c 12
e 2a 2a - O produto das raizes é x1-x2=g=T=12
_b+yb’—4.a-ctb-vb?-4.a.c_ 2 b7
XX, = 7a = 0a A soma das raizes € X, +X, =——===7

X+ X, = _g Logo, as raizes sdo 3 e 4.

2 2 COMPLETAMENTO DE QUADRADOS
e APLICADO A EQUAGOES DO
¢ -000) b rame SEGUNDO GRAU

Xq Xy = = Um trinémio quadrado perfeito é todo qualquer trinémio que

2 2
4a 4a podera ser reduzido a forma:
c
X . X = —
1% (a+b)?
Por exemplo:
~ ~ 2 = y2 . . 2 = 2
RESOLUCAO DE UMA EQUAGAO DO - +6X2+96 x ;2 3 tX,*? | <X+j> B
- 0go, X2 + 6x + 9 é um trinémio quadrado perfeito.
SEGUNDO GRAU PELO METODO DA ” ) perere
N " . O método de complepamen_to de quadrado consiste em.ultlma
SOMA E PRODUTO" DAS RAIZES andlise, transformar um trinémio do segundo grau em um trinémio
Para 0 bom uso do método se sugere os seguintes duadrado perfeito.
procedimentos: Exemplo 1:
1. Estabelega os possiveis pares de raizes x, e x, tais que x2-8x+15=0
x1~x2=9; x?-8x=-15
a b x2-8x+16=-15+16
2. Destes escolha aquele par tal que X, +X, =3 ; (x-4)2=
3. Lembre-se que: (x—4)2 =1
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09 SOMA E PRODUTO DE QUADRADOS

X—4=Toux—4=-1
x=boux=3

Exemplo 2:

X2 +4x+3=0

x> +4x=-3

X2 +4x+4=-3+4
(><+2)2 =1

Jx+2)" =1

Xx+2=Toux+2=-1
x=-loux=-3

EXERCICIO RESOLVIDO
01. Sabe-se que as raizes da equagdo x2 + kx + 6 = 0 sdo dois

numeros naturais primos.
O valor de k pertence ao intervalo:

a) [-8,-6] d) [0,4]
b) [-6 -3] e) [4,7]
c) [-3,0]

Resolugao: B

Equagdo: x* + kx+6=0
Raizes: x, e x, € N e primos
X +X, ==K [x,=2 . .
Como { T :{ ' (Unica possibilidade)
XX, =6 X, =3
= (x,, %) =(2,3)ou (3,2)
Logo a soma
X, X,=2+3=5=-kouk=-5
Assim k estd no intervalo: [-6, -3]

02. As raizes da equagao 3x? + 7x - 18 = 0 sdo o e . O valor
da expressao a?f +ap?-a-pé

29 53
2 d) 22
9 3 ) 3
49 26
by — € —
) 3 ) 3
31
C R
) 3
Resolugao: B
3x2+7x-18=0
Raizes a e B, logo:
7
+B=—=
a+f 3
18
=——=-6
af 3
Portanto:

a?ptaf?-a-PB=

aplotp)-(a+p)=

_6(_1]_(_1121“1:479
3)7\"3 33
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03. A equagao x2 + px + g = 0 tem raizes reais opostas e ndo-
nulas. Pode-se entao afirmar que

a) p>0eq=0
b) p<0eq=0
c) p=0eqg>0
d) p=0eqg<0

Resolugao: D

As raizes sdao a e -a, com a > 0. Pelas relagbes de Girard,
-p=at(-a)=0=p=0

g=a(-a)=-a2=q<0

ANOTAGOES




