I
s

= 50T 2

| Sea {2\ =3¢ +§F 2 donde x= huv®
\’\Q\\e, Ef- N a-? .
U [ a0
Solocion
3 2 .
b - 28 2% 2038 3 3T < Eav?) 4+ (g9) (o) + (22)(3w)
ped é (L{uﬂ'z\ (H’U’z)_\, 1’(5-\‘\1 +1-D’U:L)QD'U\\‘{Z(U~3) (aul) — %éu’u‘q"-lﬂo W+ 200ut™« (;—LL

28, 3% .22 = (g (sur) +(29) (200) +(22)(0)

of _ 2f x4 3%
’ a3 227 3V

= (v (suv) + 2(5u? + 10v?)(z07) = 1922 U2 4 206 WV + oo U

e —32% = (x-4)=

Sea 2= 7@3“? 7&*—35 , X390 . Muestre Abe P
50lUCLOn L
+Y xﬂ X+Y)Y
ai-ﬂHXH)*XH(W) X29* >

<9f (B2) + o §'(29) - &)

=y 4 (2 -2 {'(22)

~

= ()« ol (R )

v

o
Y

_—

\/)

e

— x{f(“”) + xy 4 (7‘ 5 (— HZ)

S X+5‘

- XWC(YJFB)— g g‘( 'X‘d)

Luego,
)_ ‘gj (x—raﬁ

Zai— . Lg_p v<+3 3 x+3 1}
= xyf (B x‘jw \+KUW)

= (x-s) vy d (2E2) = (k-9)=

2
9 _y
X?X




N, | Sea 2 = F(uv) , donde wu=x-z2y

, V= 2x+y demosTrar que
\
2 2
2z , = [2% . 2°= )
22 292 2u? T Toq)
Soelucion
-[—enemoS
>z _ 2% °U 2z =2V
BX — 2au  ox 2r =X
57 ?'2-
N s
= ‘c}i +2 aa?r & & » e = 7
e ex®
(TG
3%z _ (az _3_(@3)4—2 2= ) =2 9%)4’23’(—3—?—)
ox* ~ R CEy W\ BU EE ox\ou 22,27
— i}
_ 2 (92- U > _ai-) oV +Zi@z\9_1&+l(az\ ?_VJ
— 9u \3u) 9X 2V w X _U\3U | IX ov\3 x
372_ \ 122 r927— N Uzt_ S
__/
= ) (i] + U‘)“\’zl_aua’r \L) + ( ),&
U v
= —= -
dU” 1 WU 1=
27 32  au I 2V _ 22 [_ 92 — 2T 2=
2‘3_;3“ 9Y +e 'gu u(z\_\_aﬂr(\‘\_’ Z"a\k_\_ar\r
*=  _ o (22 =2 (- 9,3‘\_335 - 52 e%) 2 (2Z
—;?~g.3\:;3,‘;;3 au 2v EEAER oy \ov
;;u a ] = EB‘ﬂ
== ]7 } + ( ) T a\l aj+ (a'u oY
_ Xz [ ¥z 2
- —® 2Uu> (Z) _'zmrau (Q‘k ?u@’b‘(
— Y %2 — = o=
— el UV 2T ?
/ 2 37%
z Z
222 DZ 'ai" >
Lec%o) =Y i 2y* 'zuz+]+ +L‘ J‘-L‘au?— AGLGU U "

<

, \
Xz 2°Z )

— _\,__d_

=5 2U* 27T?2




*P\cmo 3Cour'\ge_f'{\e_ v ‘r‘&c‘ka 'r\ormo.\

Se \\Om& P)cmo '\-o.no\e_n—‘-e_ a  uno auper{id’e S . G(’ﬂﬁ]ﬁ:\ =0 _en un PU\"*O
{ dJd i ) {

Pes \ o\ ‘o\m\o qoue cm\*'(ene A&QAQS \05 JTo\\'\c\e,\'i\ﬂis en P de \as covvas tvaza -
v T J

dos socbre la su!ae\—-gfc‘ie = y gue ‘(\aasan \?ov ?

Se oo rec‘\‘q normal & uno SUf&\’\Cfde, e un Pun‘\‘o Y, o la

Veef(a 9'Lue \?o.so }Loor T 7 es \rer{zen&f’cu\ar al 1\0\0\10 'tanc\x)e_ﬁ\_& emn &C\xo

Ifoun'*_b i

VG(x0,y0,20)

ST 5u¥>erft‘ct’e esta

dada por 2 ={x,9),

cnfoncc;s hocten do

CQu,y,2) = f0x,9— 2

o superficie se puede
\ \

&xl‘ovas&r ‘{ab\r G:(x,y!g\:o .

X

Sea Z:—?(x,a) unoo *Funci’én con clerf’lfaclas pqrct’a\es Con‘{‘?nuas en (Q,L),

{
Cuya 9\"01'?('0.0\ <3 uUna SUper-g'\’c'ie S . E, plano +aho\e_n_re. a S en —P(Q,L, f(q,Li)
{ N \ ] ~ \

€S el p‘ano que pasa por P y con“'l"eﬂa (6 \as Te.c'%qs {?aneﬁ\'e\s TI v TZ,
\ ! \ Y < 1

a \O& couTVvas

)‘ z = T(x,9) B J\z: (< %)
Cy = Y Cx— S !

=2 =a / (2 =0
Yasrec‘t\“vgme){%&.

,Ea At\'e,c,c_?cgﬂ cl(:", un \/ecJ[Br ‘\'anqan*e ac C_(_ es u:(i)o) -F‘K (Q&))) .

DE@ diceceidn de un vector Jtanqeﬁte, a Co es U‘:(ojL‘-Fﬁ (q,[oh

uECl c\‘lreccién de Un V&cj_or ‘nbr‘ma\ al p\cmo 'ta\nqer_mte, es
\ J

oy

n=wr=| 12 o flak) | =(-fulok)  -£ (a,
0 1 {3@1\0\ °




Ecvocidn del p\ ano ta nqe,n'\'e,
\ |4

Sea P(a,\n,-F(a,L)) unL EU“+° de la suPe\’fid& o [lao\’ donde \0060 el 1{3\0\’10

‘Lov\qe,ﬁ\'e.- Sea X—(?(UEQ un pm\o cuo\g_me,\'a Ae\ plGﬂ.D ‘\.‘onqen—l& En-
J

+onc&s \m &cuamon Ael \D\oma _tonqen_\f& G 4 en e\\ ‘\aun'\‘o —P es

n. (X-7P) =

Es Aectf 5

(" ‘YY-&&C\.\OW L, Q;k&,\o\ )ﬁ_\ ; KYW’C\ 5 \3“"\0, 2x - ‘g@\\n\\

- - £yl ) (88 vz - flad) =0

£lo ) (x-a) + £y (ab)(y-4) - (2 - £ @) = 0

La rec‘\a norw\q\ a S en V es \q Tec*q que. pasa ?OTP
{ \ t

y Yiene \oo  direccton de n.

[

— S -‘: es una A(:uﬂc"ké\’\ Aﬁ-ce,renrialo\e_ en un puh‘\'o 'P(XQ,HD\%Q\)
\

de \a 5u$\>e\”-€\"c‘(e_ S doda per G x,9,2)=6  tal Que VE(Ke 46 20) FO.

El i\;\uno e pasa (t\pc\' Y }/ es vermal a Ve (o foe) €5 el

p\ano '\'an%en*e a S en P.

La rec‘\a nermaol a S en V es \q *re_c\‘a gque. pasa \)oT?
C \ v

y XC“\Q_“G, \(1 c\l.'\reccl{CSn A@. v G(’Kb\ Yo )%a\ .

{

St (x,9,2) es on ?\mjvo del ‘lo\ano Jcangen*'e , edfonces el vector

'lf:(')(«’x.o s d— Yo, 2 -2/,,) se e:ncuen*\—o, er e_\ p\ano ‘Eanqe,ﬁl'e. Comeo
\ ? \ J

VG Wo Yo, 20) €5 o‘f‘*oc\ona\\ o V. erfonces VG Xo,%6 o)V =O .
) co) d

?b\" %an‘to, la ecuacidn  del p(ano Jtanqef—tte, o la sUper-\fid?e, G N2)=0
| ) \

en t’,\ \'ouv\'\’o ’P(XD|\JO\2-0)

G (90, 20) (- %) + Gy (Ko,5,2)(3- %)+ G2 (o 50, 20) B - 2.) =0




L. | Hallar el valor de las constoates a y b de Lorva 1al que
el plano Atavxgefi\é a \a super{icie de ecvactén S: xY-Y+z2 =06 en
e\ \\aun‘\'o ?LO,\O,D sea \?ev\lacw\A'\cu\an \o\ rec'h; de ecuacion
L 7‘5; —1-Yy =24y
50\\)(_‘16\1
Sea Blay,a)= x'-y+ 2
Vel )= (4x? -1 )
Ve (0%, 1) = (1a® -t 1)
De la ecuvacidn de \a recta L ; X2 =i1-8=2 ™ , sSe tiene

32
154

X=2 _ 4y =24 =1t
34

xA-3 = 32t 5 -y ==t A —?:—\—‘-{‘—'-_t

3

X=3+32t  Yy=1i-t  z=-n=xt

N

(x,9,2) = (3,1,-4) —\—-t(32, y— 4, 1) (ECUacfo'n vedortol de lo recti\l

vector diveclor Ae £ es U :(3‘2 N i\

m

Como VE(@a,b,1) es pavalelo a v enfonces V¢ (a,b,\\x V- =(6,0,0)
‘ \

)

1 KT = \
Slw St | = (oo
32 -L 4 \

= (O y22-4Ha®  —4a’+ 22) =(0,0,0)

=S zz2-Y4° =0 = ¥-a’=0 = a=2-

Nﬂom 5 como ?65 \ e-n‘\'onc,es Qq—-\o A+4 =0

= 24_Lit =0 =Sb=IF.




,—DBA\e_vm‘ne \os DUT\*—OS Ae\ e,\‘[psbtc\e A@ chO&CffO/ﬂ
\ \

F X ¥ ¥ o_
\ = a7— - \02' \ Cz

Aoné\@_ Su \'\o\cmo 'kunge,n‘\l'e, oori\'a o \os e:\]eS Coorcianc..c\os e Yun\"os

&g\plé.'\ S*Q Y\\_‘E_S 0\ bT? S en AC, cCooxr Ae TLCLA—CL Se

50\\)0101\%

X i z_
Seo G (x,9,2) = 25 ~ 7 Y —%
a b

ﬁea ?(’M.Ho,io\ un *‘)bn\o Ae\ E’.\Ipso‘ic\e goue c.ump\e con \as condicto -

es Ae,\ ’Qvo\o\em.

Te—‘n.e, oS

Vel = (22 5 2

A S

= VG(rator) = (22 _3{_ 20
Lle%b’ la_eevocidn  del YO\G‘“D +°‘“G\en\_e al LP&bLAe, en €\ ?Un'\‘o
_Ps (S

(x =%, B—Bopz-z,,j,(\zcic: Z‘JO 22,,\ o

G o)« 52 v « 2 o2 =0

- L z
Xo X x§+‘io‘__l*7/_\%_°ic__%.'>-:o
Gz GZ kz b?. cL C"c..
Yo B owE Yoo 2
o* W c* a* b° c*

Ko X E—— ) EBE—— = A 5 ‘YUES ?(Ko\sb,%o\)ez

Buscamos pun‘\‘os P(ro, ¥o,20) demde  su p\omo ‘t&hqe?—\\-& a\ E’.\[p—
t i \ d \

sotde em e,sJTe ‘\)uﬁ\_o debe cortar « \os e.;\\es coovdenades en pun-

x"OS Qg\u‘iA‘:sJ\‘anj('&s A»el Or‘lgen de oaorc\enac\as .




z
C
A=%4y=0 , Z,—:z?_

‘["5 &\DUY\JYbS del e—\i\?sofée donde  su {a(aho ""angqen‘lE corlen a \og

ei&& COOTAeth\OS en DU‘(‘)\‘D\S eg‘_\JTc\Ts&qn\‘es AQ\ O‘rf%en 4&. coon—leha—

d

das , SG‘\’Cs‘cacen
a* (& 2 2 2 2
—_— : k - C N XO <+ 50 4 Zo = i_
xo \AD zo / QL lgz- C?.
Se tiene *
2
X2 {\\olxp \}7- (\szz,) ')&) [\027(1 szl
© az ac - o O > :&_
RS RS S TS
L & S U oF Ve =) N
2 —_ A = = X ) -
= x"(qz ™ at at \) = % o+
o o
2 +
’Xo — % Xo = -
= 0 = \& A C* ez v, 2
I N+ +C
A Al _\‘ _ * 5
G logamenie | L W —
< - N G b xC
2
C
N & +fbo v C*
.h., Los Pu“\os kousca&us sSen
\
?L = ( ‘ —~Z 2 - ) r - j —
N HT X N G+ +c* NG+« v c= !
z z
_ (- & . lo c* \

©
27—\ 2 ) b}
Q G~Z"\’\o -\'C.—L \S G_L_\,\oz_\_c'z— Q.L-\'\(;L-\—C—L )




